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Аннотация 

В этой статье доказано, что если ( )u z - гармоническая и ( )4u z  - М −

гармоническая функции в единичном шаре, то ( )4u z  является 

плюригармонической.  
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Annotation. In this paper it is proved, if the ( )u z  function of the unit ball is 

subharmonic and ( )4u z  M − harmonic, then ( )4u z  is pluriharmonic. 

 

Key words: holomorphic function, real-analytic function, harmonic function, n−

harmonic function, subharmonic function, pluriharmonic function, M − harmonic 

function, plurisubharmonic function, M − subharmonic function. 

Функция ( )2u C D  называется плюригармонической в D , если она 

удовлетворяет следующим 2n  дифференциальным уравнениям 
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Предположим, В−открытый единичный шар в n  с центром в начале 

координат    ( ): 1 , : 1n nB z z B  =    =  = , ( )a z −дробно-линейное 

биголоморное отображение шара В  на себя следующего вида: 
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При a B , 0a  , ( )0a a = , ( ) 0a a = , ( )0 z z = − , где угловые скобки 

обозначают эрмитово скалярное произведение 
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0 (z) 0P = . Очевидно, что ( )0a a = , ( ) 0a a = . 

Инвариантный оператор Лапласа   функций на дважды гладких в В  

определяется следующим образом: 

( ) ( )(0)zf z f  =   

где z B , −  обычный лапласиан. 

Оператор   называется инвариантным, потому что он коммутирует с 

автоморфизмами шара В  в следующем смысле (см. [2] стр.54-66): 

( ) ( )f f  =  , где 2( )f C G  (G B ), а  − любой биголоморфный 

автоморфизм шара В . 

Если  : , 1nG z z a=   , то а  голоморфно отображает G  в n . Ясно, что 

G В , так как 1а  . 

Дважды непрерывно дифференцируемая на открытом множестве D B  

функция ( )f z  называется M − гармонической ( M − субгармонической) в D , 

если для каждого z  из D  выполняется равенство 0f =  ( )0f  . Известно 

также (см.[2] стр.54-66) что  
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где 0jk =  при , 1jjj k  = . 

Если ( )f z  функция M − гармоническая, то (по теореме 4.2.5 (см.[2] стр.54-

66)) она вещественно аналитично в B , поэтому ( )f z  тоже вещественно 

аналитично и, значит, ( ) 0f z =  во всем на B . 

Теорема. Пусть В−единичный шар в n  и ( )u z  удовлетворяет следующим 

условиям: 

a) функция ( )u z  гармоническая в В ; 

b) функция ( )4u z  M − гармоническая в В . 

Тогда ( )4u z  плюригармоническая в В . 
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